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| Figuras planas y del espacio

Area del paralelogramo:

Area del triangulo:

Area del trapecio:

Area del circulo:

Longitud de la circunferencia:
Volumen de la piramide:

Volumen del paralelepipedo:
Volumen del cilindro:

Area lateral del cilindro:

Volumen de la esfera:

Volumen del cono:

A=(bxh),siendo b la base, 4 la altura

1
A= E(b x h), siendo b la base, & la altura

1
A= E(a +b)h, siendo a y b los lados paralelos, # la altura

A =1, siendo r el radio

C =217, siendo r el radio
V= %Bh, siendo B el area de la base, £ la altura

V =1xa xh,siendo / la longitud, a la anchura, % la altura

V = 10°h, siendo r el radio, 4 la altura

A =2T1wh, siendo r el radio, 4 la altura

V= %mﬁ , siendo r el radio

V= % 102 h, siendo r el radio, 4 la altura

2 Sucesiones finitas

Término enésimo de una sucesion aritmética: u, =u, +(n-1d

. e _n n
Suma de los n términos de una sucesion aritmética: S, = 5(2u, +(n—-1)d) —5(141 +u,)
Término enésimo de una sucesion geométrica: u, =ur""

Suma de los 7 términos de una sucesién geométrica: S

_w(" =D _w(1-r") r£1

r—1 1-r
3 Trigonometria
Regla del Lo 2o <
egla del seno: sen A sen B senC
2 2 _ 2
Regla del coseno: a’ =b* +c¢* =2bccos A; cos A :[)4—2%
c

Area del triangulo:

1
A= Eab sen C, siendo a y b dos lados, C el angulo comprendido
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4 Geometria

Distancia entre dos puntos (x;, ;) y (x,,¥,) : d= \/(xl —x2)2 +(», —yz)2

b

Coordenadas del punto medio de un segmento que ([ x, +x, y, +,
tiene por extremos (X, 1) ¥ (X2, 1,) : 2 2

A%
7 — 2 2 : _ 1
Modulo de un vector: |v|=4/v; +v;,siendo v —[ )

V)

5 Matematicas financieras

Interés simple: 1= i)—rg, siendo C el capital, »% el rédito, n el nimero de periodos de

tiempo, / el interés

Interés compuesto: I = C(l +ﬁ) - C, siendo C el capital, »% el rédito, n el numero de

periodos de tiempo, / el interés

6 Matrices (2% 2)

a b
Determinante: A= (c dj =detA=ad —bc

Matri 4 a b o a c
: = = =
atriz transpuesta ¢ d b d

7 Probabilidad

n(A
Probabilidad de un suceso 4: P(4) = n(d)
n(U)
Sucesos complementarios: P(A4')=1-P(4)
Sucesos combinados: P(AUBF P(A4} P(By P(A B)

Sucesos mutuamente excluyentes: P(40 B¥ P(A} P(B)

Sucesos independientes: P(An B)=P(A4)P(B)
P(4n B)
. . ) P(A4|B) =
Probabilidad condicionada: ( | ) TP B
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8 Estadistica

Media de la poblacion:

Desviacion tipica de la
poblacion:

Media muestral:

Desviacion tipica muestral:

Variable normal estandarizada:

Covarianza:

Coeficiente de correlacion
producto-momento:

Recta de regresion de y sobre x:

La prueba de la X 2

k

2.1

k
— izl : —_
M =-=—— siendo n _Zfi
i=1

k
,siendo n = Z I
=

Zfixi

k

= izl : -

X =-=——,siendon = E f:
i=1

n

k
,slendo n = Z fi
i=1

Sﬂ
z=x_ﬂ

g

DG =%, )
s = i=1

Xy

n

Sxy .
r=——siendo s, =
5.8,

S, _
y=5= 25 (x5)
N

X

2 (fe = fo)2 . .
Xeate = ZT ,siendo f, las frecuencias esperadas,

e

/., las frecuencias observadas
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9 Calculo diferencial

+ —
Derivada de f(x) : v=f) =Y = r(x)= lim(M)
dx h-0 h
Derivada de ax” : f(x)=ax" = f'(x)=nax""
Derivada de un polinomio: f(x)=ax" +bx"" +...= f'(x) = nax"" +(n =1)bx" 7 +...
n+l

Calculo de primitivas: Loy y= +C, nz-l

dx n+l
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1 0 Sucesiones infinitas

Suma de una sucesion geométrica infinita:

u
— 1
S - B

r|<1

I I Algebra

Solucidn de una ecuacion cuadratica:

Exponentes y logaritmos:

Teorema del binomio:

-b+/b* —4ac

ax*+bx+c=0=>x=——"— "
2a

a?0

a*=b < x=log,b

x xlna

a =¢
log, a* = x =a"%"
log, a =108 )
(log, b)
n n n n-1 h n-ryr n
(a+b)' =a" + | a”bh+...+ a"'b+...+b
r

I 2 Trigonometria

Longitud de un arco:

Area de un sector:

[ = &, siendo el angulo medido en radianes, r el radio

1 . . . .
A = E&fz , siendo Bel angulo medido en radianes, r el radio

Identidades: sen’ @+ cos? 6=1
tan 6= send
cos@
sen28 =2senBcos &
c0s28 = cos> @—sen*@=2cos*> -1 =1 —2sen’ 8
|3 Vectores

Producto escalar:

Ecuacion vectorial de una recta:

Y1 W
va=|v||w|cos¢9=v1w1 +v,w,,donde v = , W=
Va W,
cos@= M TV
v
|v| cos@=v
i
r=p+id
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14 Matrices (2x2)

Matriz i p=? b p- 1 d —b
: = = =
atriz mversa ¢ d ad—bel =
Matriz de la transformacion que representa R= cosf -—send
una rotacion de angulo @ en torno al origen: send cos@
Matriz de la transformacion que representa _(cos28  sin28
una simetria axial sobre y = xtan &: " sin28 -cos28
I'5 Estadistica
. g
Error estandar de la media: EE =—
Vn
i . ., xX— U
Prueba estadistica para la media de una poblaciéon normal:  z =
o/n
1 6 Derivacion
Derivada de sen x: f(x)=senx = f'(x)=cosx
Derivada de cosx: f(x)=cosx= f'(x)=-senx
Derivada de e”: f(x)=¢"'= f'(x)=¢"
Derivada de Inx: f(x)=1nx:f’(x)=l
X
Derivada de a*: f(x)=a"= f'(x)=a"(Ina)
1
Derivada de log, x: f(x)=log,x= f'(x)=
xlna
: 1
Derivada de tan x: f(x)=tanx = f'(x)=—
cos” x
. dy _dy du
Regla de la cadena: =g(u),siendo u= f(x) > —=—x—
g y=g(u) T)= 0
d d
Derivada de un producto: y =uv= A
dx dx  dx
du dv
R A
Derivada de un cociente: y=—= ™ = >
v
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|7 Integracion

Integrales notables: J.%dx =lnx+C
Jsenxdx =-cosx +C
J.cosxdx=senx +C
Jerar=er+c

n+l

j(ax+b)"dx:M+c, n# -1

a(n+1)
| 8 Iteracion
Método de Newton-Raphson:  X,41 =X ACH]
- B n+l n ,
J'(x,)

19 Integracion aproximada

b
Regla del trapecio: J f(x)dx= g[yO 2y, 42y, +...+2y, +yn]

siendoh=bl;y4 =fla+ih),i=0,1,2,...,n
n

1
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20 Combinaciones

n!
- ri(n—r)!
21 Series
. , o._n
Suma de los n primeros nimeros naturales: Zl = E(H +1)

Suma de los cuadrados de los n primeros nimeros naturales: Ziz = %(n +1)(2n +1)

i=1

n

i=1

. , 3 _ 1N 2
Suma de los cubos de los n primeros nimeros naturales: Zl =—(n+l)

22 Numeros complejos

Teorema de De Moivre:

z=a +ib =r(cos @ +isenf)

[r(cos o+ isenH)]" =r"(cosnB+isennb)

23 Trigonometria

Identidades:

Foérmulas del angulo auxiliar:

sen(Ax B)=sen Acos B £cos Asen B

cos(Ax B)=cos Acos B¥sen Asen B

+
tan (A% B) = tan A+ tan B
1¥tan Atan B
tan26 = 2tan29
1—-tan- @

1+tan? @ =sec’* @

1+ cot®> @ =csc’@

2 1—cos@
sen— =+

2 2

g 1+cos@
cos— = J_r‘/—

2 2

g 1-cos@
tan— ==

2 1+cos@

. b
acosxtbhsenx = Rcos(x Fa), siendo R =+a’ +b* tana =

a
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24 Geometria vectorial

Modulo de un vector:

Producto escalar:

Y

_ [ 2 2 2 . _
|v|— v," +v,” +v,°, siendov =| v,
V3

Vi W

vy =vw, +v,w, +viw,, siendov =| v, |, w =| w,

V3 W3
vw, +v,w, +v.w
cos @ =ML T VaWs T VsWy
[v[[wl
i j k

Producto vectorial: VXW =V v,

woow, W

|v X w| = |v||w|sen9
‘ . 1
Area de un tridngulo: A= §|v X w|
Ecuacion vectorial de una recta: r=a+Ab
Ecuacioén vectorial de un plano: r=a+Ab+uc
Ecuacién de un plano
. P rlh=alh
(mediante el vector normal):
. . X=X - z—z
Ecuacion continua de una recta: 0=Y"Yo — 0
/ m n
Ecuacién cartesiana de un plano:  ax +by +cz +d =0
25 Matrices (3%3)
a b c
e f d f d e
Determinante: A=|d e [ |=detd=a -b +c
k g k g h
g h k
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26 Derivacion

Derivada de secx :

Derivada decscx :

Derivada decotx :

f(x)=secx = f'(x)=secxtanx
f(x)=cscx= f'(x)=—cscxcotx

f(x)=cotx = f'(x)=—csc’ x

, 1
Derivada de arcsen x : f(x)=arcsenx = f'(x)= T
-Xx
_ ooy = 1
Derivada de arccos x : S (x)=arccosx = f'(x) =~ 2
-x
. , 1
Derivada de arctan x : f(x)=arctanx = f'(x)= 322
X
27 Integracion
. d d
Integracion por partes: urdx = uy - J v2 dx
dx dx
1 1 x
Integrales notables: J. >—dx =—arctan| — |+ C
a” +x a a
+C, |x| <a

j—l dx = arcsen (i)
va* - x? a

jldx=1n|x|+c
X

28 Integracion aproximada

Regla del trapecio
(incluyendo el
término de error):

Regla de Simpsom,
para n par
(incluyendo el
término de error):

b h < b-a)h’
[rea =5{yo 23 m} OO o)

a .

siendo = 2~ .y, = f(a+ih),i=0,1,2,
n

b h
Lf (x)dx =§[yo Ay, +2y, 42y, Ay, +y, ]

—-a

siendo & =

...,n;cD]a,b[

(b-a)h?

(4)
s 7 ©

; yl.=f(a+ih),i=0,1,2,...,n;cD]a,b[
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29 Probabilidad

Esperanza matematica de una
variable aleatoria discreta X:

Esperanza matematica de una
variable aleatoria continua X:

Varianza:

Distribucion de Poisson:

Distribucion binomial:

Teorema de Bayes:

P(4]|B)

X~P() >P(X=r)=

E(X)=p=) xPX =x)
E(X)= g =[x f (x)de

Var(X) = E(X - 4)* =E(X?) -[B(X)]’

-u
©  r=0,1,2,...
r!
X ~B(n, p) :>P(X=r)=(n]p’(l—p)”_r,r=O,1,...,n
r
_P(B| 4)P(4)
~ P(B)

30 Estadistica

Combinaciones lineales de dos variables
aleatorias X, X,:

Combinaciones lineales de dos variables
aleatorias independientes X, X, :

E(aX, ta,X,)=aE(X,)+a,E(X,)

1

Var(a, X, +a,X,)=a Var(X,) +a,

2Var(X2)

2_ N 2 _ =
. e, . Sn—l - Sn
Estimacion insesgada de la varianza de una n—1 n-—1
poblacion: k
siendo n=) f,
i=1
Estimacion de la media de una poblacion - -
: ~ _ _ nx,tmx,
partiendo de dos muestras de tamafios x=——"
n'y m conjuntamente: nem
Estimacion de la varianza de una poblacion 2 2 5 2
: ~ 2 nsn +msm (n _I)Sn—l +(m _I)Sm—l
partiendo de dos muestras de tamafios Siom— = =
nym conjuntamente: n+m=2 n+m=2
Prueba estadistica para la media de una __XTH _ X—H
oblacion normal de varianza desconocida: ‘= /n—1 - / A/
p : s, /Nn S, /Nn
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31 Serie y aproximacion

2

Serie de Maclaurin: f(x)=f(0)+x f'(0) + X f"(O) +.
Serie de Taylor: flatx)=f(a)+xf'(a) +x2—2'f"(a) +...
Aproximaciones de Taylor fla+tx)=f(a)+xf'(a)+. S+ f(n)( )+ f(n+l)( )

(n+1)!

(incluyendo el término de error):
c estaentre a y a +x, (extremos excluidos)

32 Teoria de conjuntos

Leyes de De Morgan: (AU B) =4'n B’
(ANBY =A' 0B

33 Teoria de grafos

Relacion de Euler: v —g +¢ =2, siendo v el nimero de vértices, a el nimero de aristas,
¢ el namero de caras
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TABLA |: AREA BAJO LA CURVA NORMAL ESTANDARIZADA
P
p=P(Z<2)

z 0 0.01 0.02 0.03 0.04 0.05 0.06 0.07 0.08 0.09

0.0 0.5000  0.5040  0.5080  0.5120  0.5160  0.5199  0.5239  0.5279  0.5319  0.5359
0.1 0.5398  0.5438  0.5478  0.5517  0.5557  0.5596  0.5636  0.5675 0.5714  0.5753
0.2 0.5793 0.5832  0.5871 0.5910  0.5948  0.5987  0.6026  0.6064  0.6103 0.6141
0.3 0.6179  0.6217  0.6255 0.6293 0.6331 0.6368  0.6406  0.6443 0.6480  0.6517
0.4 0.6554  0.6591 0.6628  0.6664  0.6700  0.6736  0.6772  0.6808  0.6844  0.6879
0.5 0.6915 0.6950  0.6985  0.7019  0.7054  0.7088  0.7123 0.7157  0.7190  0.7224
0.6 0.7257  0.7291 0.7324  0.7357  0.7389  0.7422  0.7454  0.7486  0.7517  0.7549
0.7 0.7580  0.7611 0.7642  0.7673 0.7704  0.7734  0.7764  0.7794  0.7823 0.7852
0.8 0.7881 0.7910  0.7939  0.7967  0.7995 0.8023 0.8051 0.8079  0.8106  0.8133
0.9 0.8159  0.8186  0.8212  0.8238 0.8264  0.8289  0.8315 0.8340  0.8365 0.8389
1.0 0.8413 0.8438  0.8461 0.8485 0.8508  0.8531 0.8554  0.8577  0.8599  0.8621
1.1 0.8643 0.8665 0.8686  0.8708 0.8729  0.8749  0.8770  0.8790  0.8810  0.8830
1.2 0.8849  0.8869  0.8888  0.8907  0.8925 0.8944  0.8962  0.8980  0.8997  0.9015
1.3 0.9032 09049 09066 09082  0.9099 09115 0.9131 09147 09162 09177
1.4 09192 09207 09222 09236  0.9251 0.9265 0.9279 09292 09306  0.9319
1.5 0.9332  0.9345 0.9357 09370 09382  0.9394 09406 09418  0.9429  0.9441
1.6 0.9452  0.9463 0.9474 09484  0.9495 0.9505 0.9515 0.9525 0.9535 0.9545
1.7 0.9554 09564  0.9573 0.9582  0.9591 0.9599  0.9608 09616  0.9625 0.9633
1.8 0.9641 0.9649  0.9656  0.9664  0.9671 0.9678  0.9686  0.9693 0.9699  0.9706
1.9 0.9713 09719 09726 09732 09738 09744 09750 09756  0.9761 0.9767
2.0 0.9773 09778  0.9783 0.9788 0.9793 0.9798  0.9803 0.9808  0.9812  0.9817
2.1 0.9821 09826  0.9830 09834 09838 09842 09846 09850  0.9854  0.9857
2.2 0.9861 09864  0.9868  0.9871 0.9875 0.9878  0.9881 0.9884  0.9887  0.9890
23 09892  0.9896  0.9898  0.9901 0.9904  0.9906  0.9909 09911 0.9913 0.9916
24 09918  0.9920 09922  0.9925 0.9927  0.9929  0.9931 09932  0.9934  0.9936
2.5 0.9938  0.9940  0.9941 0.9943 0.9945 09946  0.9948 0.9949  0.9951 0.9952
2.6 0.9953 0.9955 0.9956  0.9957  0.9959  0.9960  0.9961 0.9962  0.9963 0.9964
2.7 0.9965 0.9966  0.9967  0.9968 0.9969  0.9970  0.9971 0.9972  0.9973 0.9974
2.8 0.9974  0.9975 0.9976 ~ 0.9977 09977  0.9978  0.9979 09979  0.9980  0.9981
2.9 0.9981 0.9982  0.9983 0.9983 0.9984  0.9984  0.9985 0.9985 0.9986  0.9986
3.0 0.9987  0.9987  0.9988 0.9988 0.9988  0.9989 09989  0.9989  0.9990  0.9990
3.1 0.9990  0.9991 0.9991 0.9991 0.9992  0.9992 09992  0.9992  0.9993 0.9993
32 0.9993 0.9993 0.9994  0.9994 09994  0.9994  0.9994  0.9995 0.9995 0.9995
33 0.9995 0.9995 0.9996  0.9996  0.9996  0.9996  0.9996  0.9996  0.9996  0.9997
34 0.9997  0.9997 09997  0.9997  0.9997 09997  0.9997  0.9997  0.9997  0.9998
3.5 0.9998  0.9998  0.9998  0.9998 0.9998  0.9998  0.9998 0.9998  0.9998  0.9998

Bl Grupo 5 Matematicas Pagina 13
Formulas matematicas y tablas estadisticas febrero de 2001




TABLA 2: VALORES CRITICOS DE LA DISTRIBUCION

p=P(X <c¢)

0 c
p 0.005 0.01 0.025 0.05 0.1 0.9 0.95 0.975 0.99 0.995
v=1 | 0.00004 0.0002 0.001 0.004 0.016 2.706 3.841 5.024 6.635 7.879
2 0.010 0.020 0.051 0.103 0.211 4.605 5.991 7.378 9.210 10.597
3 0.072 0.115 0.216 0.352 0.584 6.251 7.815 9.348 11.345 12.838
4 0.207 0.297 0.484 0.711 1.064 7.779 9.488 11.143 13.277 14.860
5 0.412 0.554 0.831 1.145 1.610 9.236 11.070 12.833 15.086 16.750
6 0.676 0.872 1.237 1.635 2.204 10.645 12.592 14.449 16.812 18.548
7 0.989 1.239 1.690 2.167 2.833 12.017 14.067 16.013 18.475 20.278
8 1.344 1.646 2.180 2.733 3.490 13.362 15.507 17.535 20.090 21.955
9 1.735 2.088 2.700 3.325 4.168 14.684 16.919 19.023 21.666 23.589
10 2.156 2.558 3.247 3.940 4.865 15.987 18.307 20.483 23.209 25.188
11 2.603 3.053 3.816 4.575 5.578 17.275 19.675 21.920 24.725 26.757
12 3.074 3.571 4.404 5.226 6.304 18.549 21.026 23.337 26.217 28.300
13 3.565 4.107 5.009 5.892 7.042 19.812 22.362 24.736 27.688 29.819
14 4.075 4.660 5.629 6.571 7.790 21.064 23.685 26.119 29.141 31.319
15 4.601 5.229 6.262 7.261 8.547 22.307 24.996 27.488 30.578 32.801
16 5.142 5.812 6.908 7.962 9.312 23.542 26.296 28.845 32.000 34.267
17 5.697 6.408 7.564 8.672 10.085 24.769 27.587 30.191 33.409 35.718
18 6.265 7.015 8.231 9.390 10.865 25.989 28.869 31.526 34.805 37.156
19 6.844 7.633 8.907 10.117 11.651 27.204 30.144 32.852 36.191 38.582
20 7.434 8.260 9.591 10.851 12.443 28.412 31.410 34.170 37.566 39.997
21 8.034 8.897 10.283 11.591 13.240 29.615 32.671 35.479 38.932 41.401
22 8.643 9.542 10.982 12.338 14.041 30.813 33.924 36.781 40.289 42.796
23 9.260  10.196 11.689 13.091 14.848 32.007 35.172 38.076 41.638 44.181
24 9.886  10.856 12.401 13.848 15.659 33.196 36.415 39.364 42.980 45.559
25 10.520 11.524 13.120 14.611 16.473 34.382 37.652 40.646 44314 46.928
26 11.160  12.198 13.844 15.379 17.292 35.563 38.885 41.923 45.642 48.290
27 11.808  12.879 14.573 16.151 18.114 36.741 40.113 43.195 46.963 49.645
28 12.461 13.565 15.308 16.928 18.939 37916 41.337 44.461 48.278 50.993
29 13.121 14.256 16.047 17.708 19.768 39.087 42.557 45.722 49.588 52.336
30 13.787  14.953 16.791 18.493 20.599 40.256 43.773 46.979 50.892 53.672
40 20.707  22.164 24.433 26.509 29.051 51.805 55.758 59.342 63.691 66.766
50 27.991  29.707 32.357 34.764 37.689 63.167 67.505 71.420 76.154 79.490
60 35.534 37.485 40.482 43.188 46.459 74.397 79.082 83.298 88.379 91.952
70 43.275  45.442 48.758 51.739 55.329 85.527 90.531 95.023 100.425 104.215
80 51.172  53.540 57.153 60.391 64.278 96.578 101.879 106.629 112.329 116.321
90 59.196  61.754 65.647 69.126 73.291 | 107.565 113.145 118.136 124.116 128.299
100 67.328  70.065 74.222 77.929 82.358 | 118.498 124.342 129.561 135.807 140.169

v=numero de grados de libertad
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TABLA 3: VALORES CRITICOS DE LA DISTRIBUCION #DE STUDENT

p=P(X <1)

p 0.9 0.95 0.975 0.99 0.995 0.9995

v=1 3.078 6.314 12.706 31.821 63.657 636.619
2 1.886 2.920 4.303 6.965 9.925 31.599
3 1.638 2.353 3.182 4.541 5.841 12.924
4 1.533 2.132 2.776 3.747 4.604 8.610
5 1.476 2.015 2.571 3.365 4.032 6.869
6 1.440 1.943 2.447 3.143 3.707 5.959
7 1.415 1.895 2.365 2.998 3.499 5.408
8 1.397 1.860 2.306 2.896 3.355 5.041
9 1.383 1.833 2.262 2.821 3.250 4.781
10 1.372 1.812 2.228 2.764 3.169 4.587
11 1.363 1.796 2.201 2.718 3.106 4.437
12 1.356 1.782 2.179 2.681 3.055 4.318
13 1.350 1.771 2.160 2.650 3.012 4.221
14 1.345 1.761 2.145 2.624 2.977 4.140
15 1.341 1.753 2.131 2.602 2.947 4.073
16 1.337 1.746 2.120 2.583 2.921 4.015
17 1.333 1.740 2.110 2.567 2.898 3.965
18 1.330 1.734 2.101 2.552 2.878 3.922
19 1.328 1.729 2.093 2.539 2.861 3.883
20 1.325 1.725 2.086 2.528 2.845 3.850
21 1.323 1.721 2.080 2.518 2.831 3.819
22 1.321 1.717 2.074 2.508 2.819 3.792
23 1.319 1.714 2.069 2.500 2.807 3.768
24 1.318 1.711 2.064 2.492 2.797 3.745
25 1.316 1.708 2.060 2.485 2.787 3.725
26 1.315 1.706 2.056 2.479 2.779 3.707
27 1.314 1.703 2.052 2.473 2.771 3.690
28 1.313 1.701 2.048 2.467 2.763 3.674
29 1.311 1.699 2.045 2.462 2.756 3.659
30 1.310 1.697 2.042 2.457 2.750 3.646
40 1.303 1.684 2.021 2.423 2.704 3.551
60 1.296 1.671 2.000 2.390 2.660 3.460
120 1.289 1.658 1.980 2.358 2.617 3.373
koo 1.282 1.645 1.960 2.326 2.576 3.291
v=numero de grados de libertad
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